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CAPITOLUL 1

Varianta 31.

1. Subiectul 1.

Rezolvare.
1. 2007 — 1989 =
2. Mai mare este numarul
3. Media geometrica a numerelor 1 si 9 este V1-9 =
4. Avem 70 = 4 - 17 + 2, deci catul impartirii este
.. P 4
5. P =4I decil== ZS =[12]cm
A isc .
6. Agyisc = ir*, de unde 1> = % = 256. Deci, r = V256 = cm
7. Deoarece A’B’||AB, unghiul dintre A’B’ si AC este unghiul BAC a carui masura
este .
8. Piramida are 4 fete, deCi Aoz = 4 - Afeei = 4 - 16 V3 = {64 V3 |cm?
2. Subiectul II.
Rezolvare.
9. [D]: Inecuatia 2x — 1 < 2 este echivalentd cu 2x < 2 + 1 sau 2x < 3, de unde

10. [D]

11.

12.

x<§ adicéxe(—oo §]
_2, 12'

: Ecuatia o putem scrie 2x* + x +2x+1 =0, sau x(2x + 1) + 2x + 1) = 0,

de unde (x + 1)(2x + 1) = 0. Cele doua solutii ale ecuatiei sunt x; = —1 i
1
Xy = —E.

: Hexagonul se imparte in 6 triunghiuri echilaterale de latura egala cu la-
2V3-2+3-sin60° _
> =

tura hexagonului. Deci aria hexagonului este egala cu 6-

12.3-§:18\/§cmz.

: Notam lungimea catetelor triunghiului cu a si aplicand teorema lui Pita-
. 4 . . :
gora, obtinem: 4 + a*> = 22, de unde 4> = 5= 2, decia = V2. Perimetrul va fi

P=2+vV2+V2=2(V2+1)cm.
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3. Subiectul III.

Rezolvare.

13.

14.

15.

- |f(x)| + |g(x)| = 6 este echivalenta cu

35
a. Sa notam distanta totald cu 4. In prima zi, automobilul a parcurs —d,

100
deci a ramas d — %d = %d in a doua zi, 20% din distanta ramasa
20 65 1 65 13
100 ﬁd =3 md = md Stim ;:;1 automobilul a parcurs

3
intreaga distanta in cele trei zile, deci md+ md + 624 = d. Rezolvand

ecuatia obtinem %d+624 d, de a|C|d—ﬁ d = 624, sau 5—d 624.

624 - 100 100 100
Decid = 5—2 km

adica

. . 1
. A doua zi automobilul a parcurs 1730 -1200 = 13- 12 =156 km.

f(V5-5)— f(V5-3) = ——(«/‘ 5)+ + = (x/‘ 3)——=—£+

n =

2
5 V5 3
2+ 533 =[eN

. Daca D(-5, —1) apartine graficului functiei ¢ atunci g(—5) = —1. Aceasta

revine la (1-m)-(—5)+3m = —1 ceea ce este echivalent cu —-5+5m+3m =
1

—1sau8m:—1+5,deundem:§: o1

+ 3] = 6 sau

x 3|
27 3|7
6—3. Aducand la acelasi numitor obtinem |—x+3| 6. Pentru —x+3 >0
sau x < 3 sau x € (—o0, 3) ecuatia devine —x + 3 = 6, ceea ce se rescrie
—x = 6 — 3 a carui solutie este x = -3 € (-0, 3). Pentru —x + 3 < 0 sau
x € [3,0), ecuatia se scrie —(—x + 3) = 6 sau x — 3 = 6, a carui solutie

este x = 9 € [3, 00). Deci solutiile ecuatiei sunt | {—3, 9} |.

1x+
2

. Punctele O, O’ sunt mijloacele lui A’B, respectiv BC’, fiind intersectia

diagonalelor dreptunghiurilor (ABB’A’), respectiv (BCC'B’). Deci OO’
este linie mijlocie in triunghiul BA’C’ si OO’||A’C’. Cum BB’ 1L A'C’
(BB” L (A’B'C’) si OO'||A’C rezulta ca OO’ L BB'.

. Fie M proiectia lui B pe OO’. Evident M este mijlocul lui OO” deoarece

triunghiul BOO’ este isoscel si Tnaltimea in triunghiul isoscel este si me-
diana. Vom calcula BM din triunghiul dreptunghic BMO prin aplicarea
teoremei lui Pitagora. Pentru aceasta calculam OM si OB. Avem OM =
OZO = A4C = 2 = 2. Apoi A’B este diagonala in dreptunghiul ABB’A’ si
< . A'B 1
este egald cu V82 + 62 = V100 = 10. Prin urmare OB = > = 70

nfinal, BM = VOB2 — OM2 = V52 —22 = \25 -4 =| V21|

=5.1
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Ficura . Exercitiul 15.

d. Fie BM N AC = {N}. Din OO’||AC si BM L OO’ rezulta ca BN L AC.
Avem deci, NM L OO’, BM L OO’ si (ACB")N(A’BC’") = {O0’}, de unde
rezultd ca unghiul planelor (B’AC) si (BA’C’) este unghiul BMN. Vom
calcula sin BMIN scriind aria triunghiului BMN in dou& moduri. Cum
ACB’ este triunghi isoscel inalfimea B’N este si mediana, deci N este
mijlocul lui AC. Fie BM N A’C’ = Q. In mod similar, avem c& M este
mijlocul lui BQ. Cum triunghiurile AB’C si A’BC’ sunt congruente (cazul
latura-latura-latura) rezulta ca BQ = B’N (inaltimi in triunghiuri congru-
ente) si deci BM = MN = V21. Avem Ariagyy = BM-MN -sin BMN: _

. =
21)? - sin BMN 3 iectia Iui '
a 2Sln . Daca R este proiectia lui M pe BN atunci Apuy =

BN - MR Cre A . . . o
M. Avem BN = ST\/E (inaltime ntr-un triunghi echilateral de latura

8), iar cum MN||BB’ (amandoua perpendiculare pe BN) si NM = MB’

avem ca MR este linie mijlocie in triunghiul BNB’ si MR = - = 3.
. _—— \/g
] e 21)?-sinBMN  352-3
Egaland cele doua arii obtinem: (v2D) ;m = 22 ceea ce
este echivalent cu 21 - sin BMN = 43 - 3. Prin urmare, sin BMN =
12v3 |43
21 | 7 |
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CAPITOLUL 2

Varianta 32.

1. Subiectul 1.

Rezolvare.

1. (25-4):7=21:7=|3]

2. Din ANB = {2, 3} rezulta ca elementele comune celor doua multimi sunt {2, 3},
deci[a = 2]

3. Cel mai mic multiplu comun al numerelor 4 =22 si6 =2-3 este 223 =

4. Numarul de rafturi ocupat de cele 800 de carti este egal cu 800 : 50 = .
Comentariu: Biblioteca poate avea si rafturi goale; nu avem suficiente informatii
pentru a afla num arul total de rafturi

5. Daca notam masurile celor doua unghiuri suplementare cu a si b, bisectoa-

< . : b 180°
rele celor doua unghiuri vor forma unghiul g t5= 82 =

. . . . . . P 48
6. Laturile rombului sunt egale, deci lungimea laturii rombului estez =— =

cm. 4
7. Fiecare fata a piramidei este un triunghi echilateral cu latura 10 cm. Aria unei

10-10-sin60° 50 V3
2 2
identice, deci aria totala a piramidei va fi A,; = 4 - 253 =100 V3 |.

8. Vo = 6° =[216]cm®

fete este egala cu = 25+/3. Piramida are patru fete

2. Subiectul II.

Rezolvare.
Q. : Ecuatia (x+2)>—3(x—1)-9 = 0 este echivalenta cu x?>+4x+4—3x+3-9 = 0,
sau x’+x—2 = 0. Aceasta se poate scrie x>+2x—x—2 = 0, sau x(x+2)—(x+2) =
0, sau (x — 1)(x + 2) = 0. Cele doua solutii sunt x; = 1 si x, = —2.
10. @ : Aducem cele doua fractii la numitor comun si efectuam operatiile

(V3-3)(V3+1)-2 3+ V3-3V3-3-2 -2V3-2 _
2(V3+1) 2(V3+1) 2(V3+1)

11. : Unghiul ABC este unghi cu varful pe cerc (inscris in cerc) si are mle‘;%tjra
2 =

egala cu jumatate din masura arcului de cerc cuprins intre laturi, adica
85°.
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12. . Fie h distanta de la A la diagonala BD. Aria triunghiului ABD o putem
scrie Tn doua moduri.

o Aupp = — Pe BD 1l obtinem aplicand teorema lui Pitagora in triun-
ghiul ABD: BD = V225 + 25 = 510, deci App = Sh;@
AD-AB 75

[ ] AABD = 2 = ?

. 5hV10 75 . 75  15V10 310
Prin urmare = —, de unde obtinem h = = = =

2 2 5410 10 2
1,5v10 cm.
3. Subiectul III.
Rezolvare.

13. a. Notéand cu x numarul de raspunsuri corecte si cu y numarul de raspunsuri
incorecte, obtinem un sistem de doua ecuatii cu doua necunoscute:

x+y = 100 (1)
5x=3y = 340 (2)

Din (1) avem x = 100 — y si Inlocuind 1n (2) obtinem 500 — 5y — 3y = 340
sau 8y = 160, de unde y = % = 20. Pentru y = 20 gasim x = .

b. Sa notam Tn acest caz cu z numarul de raspunsuri corecte si cu v
numarul de raspunsuri incorecte. Obtinem:

z+v = 100 (1)
52z—-3v > 450 (2)

Tnlocuind v = 100 — z in a doua ecuatie, obtinem 8z > 750, de unde
z > 93,75. Deci, numarul minim de raspunsuri corecte este .

14. a. Daca A(a,25) apartine reprezentarii grafice a functiei f, atunci f(a) = 25
ceeace revine la (z+1)a+5 = 25 sau a®>+a—20 = 0. Ecuatia de gradul doi
n 2 se poate rescrie ca (@>—16)+(a—4) = 0sau (a—4)@a+4)+(@—4) =0
sau (2 —4)(a + 5) = 0. Solutiile ecuatie sunta; =|4|sSia, = .

c. Pentrua =4, avem f(x) = 5x+5. Cum M(m, n) apartine graficului functiei
f avem f(m) = n sau 5m + 5 = n. Avem deci de rezolvat sistemul:

5m+5 = n (1)
S5im| = Inl (2)

inlocuind 7 din ecuatia (1) in ecuatia (2) obtinem 5|m| = |5m + 5| ceea
ce este echivalent cu |m| = |m + 1|. Pentru m < —1 sau m € (—co,—1)
ecuatia devine —m = —m — 1, ecuatie imposibila. Pentru -1 < m < 0
sau m € [-1,0) ecuatia se scrie —m = m + 1 sau 2m = —1, de unde
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10
f(x)=5x+5
5
m(-13)
5 / TO(O, 0) I 10
Ficura . Exercitiul 14.
-1 .
m = — € [-1,0). Pentru m > 0 sau m € [0, o), avem ecuatia m = m + 1
: -1 -1 -5+10 5
care este imposibila. Pentru m = > avem n = 57 +5= > =

‘_1§)
272)]

Solutia problemei este punctul M(

Ficura . Exercitiul 15.

15. a.
b. Fie MINPQ o secttiune axiala a trunchiului de con care intersecteaza
baza mare in punctele M, N, iar baza mica in punctele P, Q. Notam cu

S proiectia lui Q pe MN si cu R, respectiv r, raza bazei mari, respectiv

a bazei mici. n triunghiul dreptunghic MSQ avem: cos SMQ = MS

MQ’
Tnlocuind MS = R — r obtinem ﬁ = E deunde R —r = ﬁ 102
2 10V2 2
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sau R—r=10 (1). Dinipoteza stim ca lungimilor razelor trunchiului de

. . . . T
con sunt direct proportionale cu numerele 2 si 3 ceea ce se scrie 5 = 3
2R+ . . 2R
saur = R Inlocuind n relatia (1) avem: R — 3 = 10, de unde R = 30.
c. Pentru a calcula aria totala a trunchiului de con az\I/{em nevoie de raza r

a bazei mici. De la punctul precedent avem r = 5 =3 - 20. Prin

urmare, A, = g(R + r) + R + 72 = 10 V2(30 + 20) + 1 - 302 + 71 - 20% =
500 V27 + 9007 + 4007 = 500 V27 + 13007 =|1007(5 V2 + 13)
d. Trebuie calculat volumul trunchiului de con, iar pentru aceasta avem ne-

voie de Tnaltimea trunchiului. Triunghiul dreptunghic MSQ are un unghi
nh(R*+r*+R-r) _

de 45°, deci este isoscel. Atunci QS = 10. Deci, Viunchi =

3
7'(10(302 +20? + 30 - 20) 7110(900 + 400 + 600) 19000,
3 = = cm”’. Cum
. 1 1
1litru = 1dm® = 1000 cm? obfinem Viunchi = 9030 O cm?® = % dm® =
197 19-3,15

Tlitri < T’litri = 19,95litri < 20litri, ceea ce inseamna ca
20 litri de apa nu incap Tn trunchiul de con.

10
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CAPITOLUL 3

Varianta 33.

1. Subiectul 1.

Rezolvare.

1.10:2+2=5+2=]7]

. 15

2. 5x +2 =17 este echivalent cu 5x = 17 — 2 sau 5x = 15, de unde x = 5= 3].

3. Media geometricd a numerelor 2 si 8 este egald cu V2 -8 = V16 = .

4. Multimea A = {3,4,5,6,7,8,9} are in total 7 elemente dintre care 4 numere
impare, deci probabilitatea ca alegand la intamplare un numar acesta sa fie
. 4
impar este 2t

5. Perimetrul rombului este de 4 ori lungimea laturii rombului, deci 4 - 10 =
40| mm.

B+b)-h 12+4)-6 16-6

6. Apape: = ( 2) = ( 5 ) == :cmz.

. = 4 3 : Vs erd : .

7. Stim ca Vs = Lr, de unde 7® = 3 Ve = 3367 = 27. Avem deci

3 4t 4m
r = crn.
8. Piramida avand toate muchiile congruente are aria totala egala cu 4 - Age =
.6 - si °
4.M :72.£ =36 V3 |cm?.
2 2
2. Subiectul II.
Rezolvare.

9. : Pentru f(x) = 2x + 1, avem f(~1) = —1. intr-adevar, 2- (1) + 1 = -1 sau
-2+ 1 = -1 ceea ce este adevarat, deci A(—1, —1) apartine graficului functiei
f(x) =2x+1.

. 25
10. @ : 5x +8 < 33 este echivalent cu 5x < 33 — 8, sau 5x < 25, de unde x < 5
sau x <5. Avem X = IN* N (—o0,5] ={1,2,3,4,5}.
. . . A A
11. . Din faptul ca MN/||BC rezulta ca AAMN ~ AABC, de unde AM_ AN

6 AN 12-6 AB AC
ceea ce revine la 3 = TR Avem deci, AN = T =9, iar NC=AC- AN =
12 -9 =3 cm.

11
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12. @ : Doua unghiuri suplementare au suma masurilor 180° si cum unghiurile
OO
=90°.
2

sunt congruente inseamna ca fiecare are masura egala cu

3. Subiectul III.

Rezolvare.

13. a. Notam cu b numarul bancilor din clasa, iar cu e numarul elevilor. Din
faptul ca asezand céate un elev intr-o banca raman 6 elevi in picioare
rezulta ca numarul bancilor este cu 6 mai mic decat numarul elevilor,
adicab =e—-6 (1). Stim ca daca se aseaza cate 2 elevi intr-o banca,
ramane o banca cu un elev si 4 banci libere. Asta inseamna ca numarul
bancilor in care avem 2 elevi este b — 5, iar in cele b — 5 banci avem
asezati e — 1 elevi, ceea ce darelatia 2(b —5) =e—1 (2). Din relatia (1)
avem e = b+ 6 si inlocuind in (2) obtinem 2(b—5) = b+ 6 — 1 ceea ce este
echivalent cu 2b — 10 = b+ 5 sau b = [15],

b. De la punctul precedentaveme=b+6 =15+6 .

-4 1 1 1 4 1 4-
14. aE(O):(_—g—l)(_—3+§—_—9):(§—1)6:—999:

(x2—4_1)_( P11 )
x2 -9 ‘\x-3 x+3 x2-9
X2-4-x"+9 x+3+x-3-1
x2 -9 ' x2 -9
5 -9 5
-9 2x—-1 2x-1
C. E(a):za_ € Z daca si numai daca 2z — 1 este divizor al lui 5, adica
2a—1€{-1,1,-5,5}. Studiem cazurile:
e 21—1=-1implicaa=0¢eZ)\{-3,3}

2
e 20—1 =1, conduce IaazizleZ\{—3,3}

E(x)

o —4
° 2a—1:—5|mpI|caa:7:—2eZ\{—3,3}

02a—1:5déa:g:3¢Z\{—3,3}

in concluzie |a € {0,1, -2} |

15. a.
b. Folosind identitatea (2 + b + ¢)> = a*> + b* + ¢® + 2ab + 2ac + 2bc avem
A; = 2AB-BC+2AB-BB’'+2BC-CC’ = (AB+BC+CC’)?>—(AB*+BC?+CC?).
Din ipoteza suma tuturor muchiilor paralelipipedului este egala cu 60 cm,
ceea ce revine la 4AB + 4BC + 4CC’ = 60 sau AB + BC + CC’ = 15. Tot
din ipoteza se da lungimea diagonalei AC’ = 9 cm. Aplicand teorema lui

Pitagora in triunghiul ACC’ avem AC? = AC? + CC”? ACABEC g2

12
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Ficura . Exercitiul 15.

BC? + CC”%. Revenind la calculul ariei totale obtinem: A, = (AB + BC +
CC')?2 — (AB?2 + BC> + CC?) =152 - AC? =225 -81 = cm?.

c. AC este diagonala patratului de laturd 4 si are lungimea egala cu 4 V2.
Din AB+ BC + CC’ = 15, deducem CC’ = 7. Deci Paccrar = 2CC" + 2AC =

2:7+2-4V2=|14+8V2|cm.
d. Fie O intersectia diagonalelor patratului ABCD. Avem AO L BD (di-
agonalele patratului sunt perpendiculare) si AO L OO’ (AO L CC’ si
OO0’||CC"), de unde rezulta ca AO L (DBD’) (o dreapta perpendicu-
lara pe doua drepte concurente din plan este perpendiculara pe plan).
Deci proiectia lui AO’ pe planul (DBD’) este OO’, iar unghiul dintre
AQO’ si planul (DBD’) este AO0. n triunghiul dreptunghic AOO’” avem
AC
tgA/O,\O:AO: r _|2V2
oo CcC 7

13
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CAPITOLUL 4

Varianta 34.

1. Subiectul 1.

Rezolvare.

1.
2.

o0 &~ W

6+2-3=6+6=[12]

Un numar pozitiv mai mic decat 0,16 este
acesta nu va place, atunci puteti lua .

0,00000000000000001 ‘ Daca

: . . . 26 +1 44
Media aritmetica a numerelor 26 si 18 este 6 5 5 _ 5 = 22|

20% din 1020 este egal cu % -1020 = {204/

Suma masurilor unghiurilor alaturate ntr-un paralelogram este 180°.
Triunghiurile dreptunghice formate in fiecare colt al patratului mare sunt iso-
cele si au catetele de lungime 3 cm. Lungimea ipotenuzei se afla prin apli-

carea teoremei lui Pitagora si este egald cu V32 +32 = 3v2. Suprafata
acoperita cu puncte este un patrat de latura 3 V2 si are perimetrul egal cu

4-3v2=[12V2|cm.

diametru 10

. Raza bazei cilindrului este egala cu — =5 = 5cm. A =2nrg =

2
21+ 5-4 = |407| cm?

. Vpar’alelipiped =3-4-12= cm?®.

2. Subiectul II.

Rezolvare.

9.

10.
11.

12.

C(VB+1)(1 = V3)+6=(1+ V3)(1— V3)+6 LT 1 (B 46—
1-3+6=[4]

[Cl:E) =N =3[+1-1+2/-1=|-2/+0+2=2+2=4.

: Cum [OB este bisectoarea unghiului AOC avem m(A/O\B) = m(B/O\C) =
15°. Avem astfel m(AOC) = m(AOB) + m(BOC) = 15° + 15° = 30°. Din faptul
c3 [OC este bisectoarea unghiului AOD rezulti ca m(AOC) = m(COD) = 30°,
de unde m(AOD) = m(AOC) + m(COD) = 30° + 30° = 60°.

: Cum unghiul NMP are masura de 60°, rezultid ci m(MNP) = 90° —
m(m’) = 90° — 60° = 30°. Deci MP este cateta care se opune unghiului

15
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de 30° si are lungimea egala cu jumatate din lungimea ipotenuzei, adica

— =3 cm.

2

3. Subiectul III.

Rezolvare.

16-1 15 [1

13. a. O,(3):§:, iar 0,1(6) = —— —|.

14.

15.

90 90 |6

b. Faptul ca numerele a si b sunt direct proportionale cu numerele 6, res-

. . a .
pectiv 3, revine la c=3 ceea ce este echivalent cua = 2b (1). Faptul
ca numerele b si c sunt invers proportionale cu numerele 0, (3), respectiv

0,1(6) se transcrie in relatia sau folosind rezultatul punc-

_ C
0,1(6) 0,(3)

tului (a) avem ? = —ceeacerevine lac =2b (2). Folosind (1) si (2)

[SITY Mo

6
avem a? + b> + ¢* = (2b)> + b* + (2b)*> = 4b* + b* + 4b* = 9b*. Relatia din
ipoteza a® + b* + ¢ = 81 revine la 9b* = 81 sau b? = 9, de unde [b = 3|

Pentru b = 3 obtinem [a = ¢ = 6].

'A(12,2)
L 0(0,0)

10 15
flx)=3x-2

Ficura . Exercitiul 14.

. Cum A(m,?2) apartine graficului functiei f avem ca f(m) = 2. Aceasta

revinela%—Z:Zsaurn—6:6,deundem:
a-b

a=-b\ b a o b a B
: f(b)—f(a)+2~f( > )_ 5—2—(5—2)+2{?—2)_ 32 g 2t —4=
b—assi—b 44

. [ACD’B’] este un tetraedru regulat. Intr-adevar fetele tetraedrului sunt

triunghiuri echilaterale congruente cu latura egala cu diagonala unei fete
a cubului, deci de lungime 4 V2. Prin urmare aria totald a lui [ACD’B’]

16
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Ficura . Exercitiul 15.

esteegalacu4d-Aupc =4-

32 V3| cm?

c. Fie P proiectia lui N pe DD’. Avem MP = DD'-DP-D'M =4-1-1=2si
NP = BD = 4+/2. Aplicand teorema Iui Pitagora in triunghiul dreptunghic
MPN avem MN = VMP? + PN2 = |22+ (4V2)2 = V4+16-2 = V36 =
@ cm.

d. Aplicand teorema lui Pitagora in triunghiul ABN avem: AN = VAB? + BN? =
V&2 +12 = V16 +1 = V17. Similar, in triughiul ADM avem: AM =
VAD? + DM? = V42 + 32 = V16 + 9 = V25 = 5. Fie R proiectia lui A pe
MN. n triunghiul dreptunghic ARN conform teoremei lui Pitagora avem:
AR? = AN?>-NR? = 17-NR? (1). Similar, Tn triunghiul dreptunghic ARM

avem AR? = AM?-MH? = 25— (6—-NR?)*> (2). Egaland relatiile (1) si (2)

obtinem 17—-NR? = 25— (6—NR?)? ceea ce este echivalent cu 17— NR? =

25-36+12NR—NR?sau 12NR = 17+11, de unde NR = % = g nlocuind
. 7\ 49 153 — 49 104 2+v26
n (1 AR2:17—(—) =17 - — = = = )
in (1) obtinem 3 7 9 5 5 3
2V26
. 226
Prin urmare Ay = AR 2MN = 32 =226 | cm?.
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CAPITOLUL 5

Varianta 35.

1. Subiectul 1.

Rezolvare.
1. 16:2 =]8].
82 = 64, deci radacina patrati a numarului 64 este [8].
Cel mai mare divizor comun al numerelor 12 = 22.35i 18 = 2-3% este 2-3 = 6
Singurul element comun al celor doua multimi este 2, deci AN B =|{2}|.

Linia mijlocie n triunghi este egala cu jumatate din lungimea laturii cores-
punzatoare. Cum lungimile laturilor mijlocii sunt 3 cm, 5 cm i 6 cm, lungimile
laturilor triunghiului vor fi 6 cm, 10 cm $i 12 c¢m, iar perimetrul triunghiului este

egal cu 6 + 10 + 12 =[28|cm.

6. Diagonala patratului de laturd 5 cim este |5 V2 | cm.

7. Aria laterala a cilindrului este 27rg = 277 -3 - 4 = [ 24 it cm?.

1 1
8. Vpiramids = 7 - Apzei -1 = 3 :22-9 =[12]cm’.

abkrwbd

2. Subiectul II.

Rezolvare.

9.[B]:2V3-3V12+ V27=2V3-3-2V3+3V3=5V3-6V3 = - 3.
10 _ -9  (x=3)(x+3) x-3

X2+6x+9  (x+32  x+3
11. @ : Fie L lungimea dreptunghiului, iar [ latimea dreptunghiului. Din ipoteza
avem L =1+7. Stiind ca P =2(L + ) avem 50 = 2(I + 7 + [) ceea ce revine la

50 = 4] + 14 sau 4] = 50 — 14. Decil:1—6:9,iarL:l+7:9+7:16cm.

12. @:2-cos30°+2\/§-sin60°:2-§+2\/§-§: V3 +3.

3. Subiectul III.

Rezolvare.

13. a. Fie p pretul initial al obiectului. Dupa majorarea cu 15% pretul devine

= +£ = +i —§ Dupa micsorarea pretului cu 15% pretul
pl_p 100]9_]9 20]9_20]9 p $ p I Op I
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14.

obiectului devine p; — A A 17 23 _ 391
PL= 7007t = P17 207 = 207 = 20 " 20”7 T 200"
391 T 1955~ 391 391

. 391 . :
Prin urmare 100P = 195, 5 echivalent cu 100 = 10 S 0P = 3

simplificand cu 391 obtinem ﬁp = % Avem deci p = ? =1200|

. Conform notatiilor de la punctul precedent, pretul dupa majorare este

2
p1=2—3-2002.

. A(1,2) apartine reprezentarii grafice a functiei f daca f(1) = 2. intr-

adevar, f(1) = 2 - V5)-1+ V5 = 2, deci A apartine graficului funtiei
f.

. f(x) =2 >0 este echivalenta cu 2 — V5)x + V5 -2 > 0sau (2 - V5)x >

2 — v5. Cum 2 — /5 < 0, impartind inecuatia cu 2 — V5 < 0 obtinem
x<1lsauxe|(-oo,1]|

. Egalitatea f(a) = b+ b /5 este echivalenti cu (2— V5)a+ V5 =b+b- V5

saucu 21+ (1—-a)V5=0b+0b- V5. Aceasta se mai poate scrie 2a — b =

V5(b+a—1). Dacdb+a—1 # 0, atunci (cum a,b € Q) de aici rezulta
2a—b

5= ———

V5 b+a-1
. Lo " .. 1

implica si 2a — b = 0. Adunand ecuatiile, avem 3z = 1, de unde a = ,

3
2
iarb=2a=|-|.
I a

€ Q. Contradictie. Deci se impune b +a —1 =0, ceea ce

Ficura . Exercitiul 15.
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15. a.

b. Din BC L (ABB’A’) si A’B ¢ (ABB'A’) rezultd cd BC L A’B. In tri-
unghiul dreptunghic A’BC avem tqBA'C = BC sau ﬁ _ 6

g prung g ~ AB 3 ~ AB

. 1 a . .
aici A’'B = 785 = 63. In triunghiul dreptunghic A’AB conform teo-
remei lui Pitagora avem AA’ = VA'B2— AB? = \/(6 V3)2 — (6V2)? =
Ver-3-62-2 = V62 =[6]
c. Observam ca fetele ABCD, A’B'C’'D’, ABB’A’, DCC’D’ sunt congruente

(dreptunghiuri cu aceleasi lungimi de laturi). Deasemenea, BCC’'B’ este
congruent cu ADD’A’. Prin urmare, A; = 2Agccop +4Aapcp =2-6-6+4-

6-6V2=|72+144V2|.

d. Fie M centrul fetei BCC’B’, N mijlocul lui BC si P mijlocul lui A’C. MN
este linie mijlocie n triunghiul BCC’, deci MN||CC’ si are lungimea egala

u cc = 6 = 3. PN este linie mijlocie in triunghiul A’BC, deci PN||A’B

2 2

si are lungimea egala cu A'B = ? = 3+/3. Construim MH L PN. Din
MH L PN, PN c (A’BC), PN L BC, MN L BC si BC c (A’BC) rezulta
conform reciprocei teoremei celor trei perpendiculare ca MH L (A’BC).
Prin urmare distanta cautata este MH.

Demonstram ca& triunghiul MNP este dreptunghic. Intr-adevar, cum P
este mijlocul lui A’C, este si mijlocul lui BD" (A’C si BD” sunt diagonale
in dreptunghiul BCD’A’. Deci, MP este linie mijlocie in triunghiul BC'D’,

: C'D 6V2 . .

de unde MP||D’C’ si MP = = —\/_ = 3+2. Din MP||D’'C’ siD'C' L
(BCC'B’), rezulta ca PM L (BCC'B’), deci PM perpendiculara pe orice
dreapta din planul (BCC’'B’). In particular, PM 1 MN. Prin urmare,
MP-MN 3v2-3

NP 3\/§

De

triunghiul NMP este dreptunghic si avem: MH =

3
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Pro DIDACTICA VA UREAZA SUCCES LA EXAMEN.

DE LA TOAMNA VA ASTEPTAM CU INTREBARI DIN MATERIA
DE LICEU.
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